Cviceni 3

Priiklad 1. Vyfeste rovnici:

43z +1-3Vbr—1=2.

(Vysledek: x = 1 nebo = = 65)

Pi¥iklad 2. Reste rovnici:
logs(2z 4+ 1) — logg(x — 1) = 1.

(Vysledek: x = 4)

Piiklad 3. Urcete defini¢ni obory nasledujicich funkei:

. y:ﬁ (z € (1,2) U (2, +00)),
e y = arcsin (xT—F?) (x € [-5,1)]),
«y— if; (2 € (=00, —5] U (2, +00)),

Piiklad 4. U nasledujicich funkci najdéte inverzni funkce a urcete defini¢ni obory a obory
hodnot tak, aby na nich byly tyto funkce navzijem inverzni:

o f(z)=3"+5 (f(z) =logsg(x —5), D(f)=H(f") =R, H(f)=D(f) = (5,0)),

s i@ =2 (170 =25 D)= HUT =R\ B B = DU~ R\ ),

o flo)=2"+1 (f(e)=Va—1 D(f)=H(f")=R, H(f)=D(f") =R),

B 1+ 3arcsinzx

fw) = TR
s f@)=sin ()| Doy - a2 2

14
H(f)=D(f™") =[-11]

Priklad 5. Zopakujte, jak jsou definovany algebraické operace s nekonecny. Které operace
nejsou definovany?



Priklad 6. Vypoctéte:

* nh—>r£>lon2—3n+1 2),
n?+2n+5
1 ‘ 0),
* n—o00 n3~|»1 ()
3
1
o lim el (00).

n—oon? 4+ 2n+5

Piiklad 7. Rozhodnéte o konvergenci nasledujicich posloupnosti:

e lim (_1>n2+2n+1

(neexistuje),
n—oo

: _ 1\8n?+2n+1 B
° nh_}r{)lo( 1) (—1).

Priklad 8. Vypoctéte: lim (vn—1—+/n). (0)
n—oo

Slozitéjsi priklady

Priiklad 9. Na piikladu kruznice ukazte jednotlivé moznosti popisu kiivky - explicitni,
implicitni, parametrickymi rovnicemi a vztahem mezi polarnimi soufadnicemi. Vysvétlete
jakym zptisobem nakreslime graf kiivky z popisu parametrickymi rovnicemi a z popisu

vztahu mezi polarnimi soufadnicemi.

Pfiklad 10. Pievedte implicitni popis lemniskéty ((z%+y?)? = 2a?(22—3?), a € R, a > 0)
a elipsy do polarnich soufadnic. Potom nakreslete grafy obou kiivek a Archimedovy spiraly

(r=ap,a€R, a>0, ¢>0).

14+243+...+

Piiklad 11. Vypoctéte: lim (

n—oo

n -+ 2

Piiklad 12. Vypoctéte:

. n"
s (1-3) e

e lim (1 + §) (€3).
n—0o0 n



k .« ..
Priiklad 13. Spoctéte limitu vyrazu lim e e
n—00 blnl+---—|—b0

Priklad 14. Necht a,b € R. Dokazte nasledujici tvrzeni:
o |abl = |al[b],
o |a| =[—adl,

® |a+0f <la|+ 0],

o — b = [b—al = [a] —1b],

o = bl = [b—al > [b]  al,

je-li 0 < a < b an celé kladné, potom a" < b".

Piiklad 15. Podle definice limity posloupnosti dokazte, ze

e lim n =1,

ond=2n+1
e lim ———  — —

n—soo n2—1 T

e lim — neni rovna 1.
n—oo N,



