Cviceni 14
Piiklad 1. Vypoctéte integraly
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e Vypoctéte obsah rovinného obrazce ohrani¢eného kiivkou y = z sinx, osou = a piim-
kami © =0, x = 37 (= 9m).

Priiklad 2. Vypoctéte zobecnéné Riemannovy integraly
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Piiklad 3. Urcete délku tsecky y = ax + b na intervalu [c, d]. ((d—c)V1+a?)

Slozitéjsi priklady

Piiklad 4. Objem rotac¢niho télesa, jehoz plast vznikne rotaci rovinné kiivky, ktera je
grafem spojité funkce y = f(x), definované na intervalu [a, b, podél osy z, je

V= w/abe(g;) dz.

Urcete objem rota¢niho kuzele, jehoz plast vznikl otacenim usecky y = kx, x € [0,v],

2,3
kde kv > 0. (k g “)




Piiklad 5. Obsah rotac¢ni plochy, kterd vznikne rotaci rovinné kiivky, kterd je grafem
spojité funkce y = f(z), definované na intervalu [a, b], podél osy z, je

5= 27r/ F@)VI+ () de.

Urcete obsah kulového pasu, jez vznikl rotaci oblouku kruznice (y — ¢)* + 2? = R?
y € la, b], kolem osy y, kde c— R <a <b<c+ R. (S=27R(b—a))

Piiklad 6. Je-li obrazec ohranicen grafem spojité a nezaporné funkce y = f(z) na intervalu
[a,b], osou x a pfimkami x = a, x = b, potom soufadnice t&zi§té jsou dany predpisem

f;xf(x) dx 1fabf2(ac) dx
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Urcete soufadnice tézisté obrazce ohrani¢eného grafy funkci y = x na intervalu [0, 1] a
y = 2 — z na intervalu [1, 2], a osou x. ([1, %])



