
Cvi£ení 14

P°íklad 1. Vypo£t¥te integrály
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� Vypo£t¥te obsah rovinného obrazce ohrani£eného k°ivkou y = x sinx, osou x a p°ím-

kami x = 0, x = 3π (= 9π).

P°íklad 2. Vypo£t¥te zobecn¥né Riemannovy integrály
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P°íklad 3. Ur£ete délku úse£ky y = ax+ b na intervalu [c, d].
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)
Sloºit¥j²í p°íklady

P°íklad 4. Objem rota£ního t¥lesa, jehoº plá²´ vznikne rotací rovinné k°ivky, která je

grafem spojité funkce y = f(x), de�nované na intervalu [a, b], podél osy x, je

V = π

∫ b

a

f 2(x) dx.

Ur£ete objem rota£ního kuºele, jehoº plá²´ vznikl otá£ením úse£ky y = kx, x ∈ [0, v],

kde k, v > 0.
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P°íklad 5. Obsah rota£ní plochy, která vznikne rotací rovinné k°ivky, která je grafem

spojité funkce y = f(x), de�nované na intervalu [a, b], podél osy x, je

S = 2π

∫ b

a

f(x)
√
1 + (f ′(x))2 dx.

Ur£ete obsah kulového pásu, jeº vznikl rotací oblouku kruºnice (y − c)2 + x2 = R2,
y ∈ [a, b], kolem osy y, kde c−R ≤ a < b ≤ c+R. (S = 2πR(b− a))

P°íklad 6. Je-li obrazec ohrani£en grafem spojité a nezáporné funkce y = f(x) na intervalu

[a, b], osou x a p°ímkami x = a, x = b, potom sou°adnice t¥ºi²t¥ jsou dány p°edpisem
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Ur£ete sou°adnice t¥ºi²t¥ obrazce ohrani£eného grafy funkcí y = x na intervalu [0, 1] a

y = 2− x na intervalu [1, 2], a osou x.
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