
Cvi£ení 13

P°íklad 1. Vypo£t¥te (také jako ur£ité integrály)
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∫ π/2

0

(5 cosx− 1) sinx

cos2 x+ 3 cosx+ 2
dx (= 11 ln 3− 17 ln 2).

P°íklad 2. Ur£ete obsah obrazce ohrani£eného parabolou y = −x2+4x−3 a jejími te£nami

v bodech [0,−3] a [3, 0].
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P°íklad 3. Ur£ete obsah obrazce ohrani£eného funkcemi f1(x) =
x3 − 16x

6
a f2(x) =

x3 − 16x
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. (16)

Sloºit¥j²í p°íklady

P°íklad 4. Ur£ete obsah obrazce ohrani£eného k°ivkou y = a sin3 t, x = a cos3 t, t ∈[
0,

π

2

]
, kde a > 0 a osami x = 0 a y = 0.

(
3a2π
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P°íklad 5. Obsah obrazce ohrani£eného grafem spojité a nezáporné funkce r = f(φ) a
p°ímkami ur£enými polárními úhly α a β, kde α < β a β − α ≤ 2π je roven

S =
1

2

∫ β

α

r2(φ) dφ.

Ur£ete obsah obrazce ohrani£eného k°ivkou (x2 + y2)3 = 4a2xy(x2 − y2), kde a > 0.
Nápov¥da: Nejprve transformujte zadanou k°ivku do polárních sou°adnic a pak aplikujte
vý²e uvedený vzorec. (a2)
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